
高二數學增能課程教材－單元：極限

單元一：數列的極限

主題一、無窮數列的極限
1. 設<an>為一數列，a為常數，符號
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表示「當n趨近於無限大時，an趨近於a」，或「數列<an>收斂於a」，或「數列<an>的極限為a」。
2. 基本的收斂數列

(1) 數列<
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  (2) 數列<
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  (3) 若|r|<1，則數列<rn>為一收斂數列，它的極限值為0，即
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  (4) 對於任意一個固定的正數a，數列<
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3. 極限基本定理
  (1) 設<an>與<bn>均為收斂數列，且
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  (2) 設<an>與<bn>均為收斂數列，且
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，若從某一項起，an
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主題二、無窮級數

1. 設<an>為一無窮數列，則形如
[image: image24.wmf]12
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之式子稱為由無窮數列<an>所成之無窮級數，簡稱無窮級數，記為
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，求和的步驟：

(1) 先求n項部分和Sn＝
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(2) 再求
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(3) 設c為常數，則
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【範例研析】

1、試求： (1)
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2、試求 (1)
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3、試求 (1)
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4、求
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5、求下列各極限值： (1)
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6、試求
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8、試求
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10、設數列<
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11、設
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12、設
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13、若數列< a (2a–3)n>收斂，則實數a的範圍為何？

14、設
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15、試求 (1)
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17、試求
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18、設
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19、設<
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20、試求 (1)
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22、設數列<
[image: image94.wmf]n

a

>，前
[image: image95.wmf]n

項和
[image: image96.wmf]2

12

441

nn

Saaann

=+++=++

L

，求 (1)
[image: image97.wmf]1

a

=

？
[image: image98.wmf]n

a

=

？ (2)
[image: image99.wmf]2423521

lim()

nn

n

aaaaaa

+

®¥

+++-+++

LL



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image100.wmf]=

？

【實例演練】

1、求
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4、若數列
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16、數列<
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17、設n為正整數，坐標平面上有一等腰三角形，它的三頂點分別是 (0, 2), 
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【91指定科目考試】

18、設數列<
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【94指定科目考試】

單元二：函數的極限

主題一、函數極限的概念

1. 定義：當x趨近於a時，f(x)趨近於l，則稱x趨近於a時，函數f(x)趨近於l，記作
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3. 函數左極限：當x從小於a的左側漸趨近於a時，函數f(x)的極限稱為左極限，以
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主題二、極限的性質

設a、c為常數，若
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【範例研析】

1、試求
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18、設
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【實例演練】

1、求
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16、有一函數，其圖形如下：
求
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18、設多項式
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19、設[  ]表高斯符號，試判斷下列極限是否存在，若存在求其極限值
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單元三：連續函數

主題一、連續函數

1. 連續點定義：若下列三個條件都滿足－(1)f(x)有定義；(2)
[image: image306.wmf]lim()
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存在；(3) 
[image: image307.wmf]lim()
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＝f(c)，則稱f在點c連續。

2. 連續函數定義：若f在定義域D中每一點均連續，則稱f在D上為連續函數。

3. 左連續與右連續：

(1) 
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4. 連續函數性質：

   若f(x)、g(x)在x＝a為都連續，
[image: image312.wmf]kR
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，則下列四則運算
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[image: image317.wmf]()0
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主題二、中間值定理與勘根定理
1. 中間值定理：設f是[a, b]上的連續函數，且
[image: image318.wmf]()()
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[image: image319.wmf]()
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與
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2. 勘根定理：設f是[a, b]上的連續函數，若
[image: image322.wmf]()()0
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[image: image323.wmf](,)

cab

Î

，使得
[image: image324.wmf]()0
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【範例研析】

1、試求方程式
[image: image325.wmf]3
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3、方程式
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4、若函數
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5、若函數
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6、試作函數
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7、求常數
[image: image342.wmf]c

與
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8、設
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9、設
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，使
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10、試作函數
[image: image359.wmf]()
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11、設函數
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12、若函數
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16、若函數
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【實例演練】

1、設
[image: image398.wmf]()
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2、已知三次方程式
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3、設方程式
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4、高斯函數
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5、設方程式
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6、設a為整數，若方程式2x3 ( 4x2 ( 2x + 3 = 0的實根落在開區間(a, a + 1)內，則a之值為何？
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8、設
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9、已知方程式
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10、設
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11、設函數
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